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         :رابعالدرس ال

  شكلمقاييس ال

 Caractéristique de Forme  
 

ى ل المنحنبأنها تلك القوانين التي تحدد شكتعرف  (تواءالتفلطح والإ)مقدمة: مقاييس الشكل 

 خرالتكراري من حيث التماثل والالتواء والانحراف إلى إحدى الجهات ، وهناك مقياس آ

 ، والذي يعبر إحدى مقاييس الالتواء.ويسمى بالعزوم يستخدم لحساب هذه المقاييس 

 

 

 

 

  ، وهو نوعان:Xعدد المشاهدات أو النماذج التابعة للمتغير  N العزوم: -1

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 علم الاجتماع مقس   

 السنة الأولى جذع مشترك

 المادة: الاحصاء الوصفي       

 ستاذة: عبلاش أسيةالأ   

 56 - 55الأفواج: 
 

ناتالمقياس الخاص بوصف اتجاه تركيز البيا  

 العزوم التفلطح الالتواء

 العزوم

(0العزم الواوي حول ) ̅̅(𝑋)   العزم الواوي حول الوسط الحسابي  ̅   

العزم الرائي حول 
(0)  

𝑋̅𝑟 =
𝑋𝑟

𝑛
 

 

   (𝑋̅ )     العزم الرائي حول الوسط الحسلبي

𝑴𝒓 =  
 (𝐱𝐢  − 𝐗̅ )𝐫

𝒏
 

 البيانات الغير مبوبة: 1 – 1
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زوم العوجد ، ثم أيةأوجد العزم الرائي الأول والثاني والثالث والرابع حول الصفر للبيانات التال: 1مثال

  للرائي الأول والثاني والثالث والرابع حول المتوسط الحسابي لنفس البيانات:

10 – 8 – 7 – 3 – 2 

  حساب العزوم حول الصفر: -أ الحل:

  :العزم الرائي الأول = الوسط الحسابي 

𝑿̅ =
𝟏𝟎 + 𝟖 + 𝟕 + 𝟑 + 𝟐

𝟓
= 𝟔 

 العزم الرائي الثاني:

𝑿̅𝟐 =
𝟏𝟎𝟐 + 𝟖𝟐 + 𝟕𝟐 + 𝟑𝟐 + 𝟐𝟐

𝟓
=

𝟐𝟐𝟔

𝟓
= 𝟒𝟓, 𝟐 

 العزم الرائي الثالث:

𝑋̅2 

 

𝑀4 

 

 : البيانات المبوبة2 – 1

𝑋̅4 

 

𝑋̅3 

 

(0العزم الرائي حول )  

𝐗̅𝐫 =  
(𝐱𝐫  × 𝐟)

𝒇
 

 

 

   (𝑋̅ )     العزم الرائي حول الوسط الحسلبي

𝑴𝐫 =  
 𝐟(𝑪𝐢  −  𝐗̅ )𝐫

 𝐟
 

 

𝑋̅2 

 

𝑋̅1 

𝑋̅1 

 

𝑋̅4 

 

𝑋̅3 

 

𝑀1 𝑀2 

 

𝑀3 

 

𝑀4 

 

𝑀3 

 

𝑀2 

 

𝑀1 

 



3 
 

𝑿̅𝟑 =
𝟏𝟎𝟑 + 𝟖𝟑 + 𝟕𝟑 + 𝟑𝟑 + 𝟐𝟑

𝟓
=

𝟏𝟖𝟗𝟎

𝟓
= 𝟑𝟕𝟖 

  العزم الرائي الرابع:

𝑿̅𝟒 =
𝟏𝟎𝟒 + 𝟖𝟒 + 𝟕𝟒 + 𝟑𝟒 + 𝟐𝟒

𝟓
 

𝟔حساب العزوم حول الوسط الحسابي: لدينا  -ب = 𝑿̅ 

𝑴𝟏= 

 (𝐱𝐢  − 𝐗̅ )𝟏

𝒏
=  

(𝟐 − 𝟔) + (𝟑 − 𝟔) + (𝟕 − 𝟔) + (𝟖 − 𝟔) + (𝟏𝟎 − 𝟔)

𝟓

=  
𝟎

𝟓
=   ( دائما يساوي  𝟎) 𝟎

𝑴𝟐 =
 (𝐱𝐢  −  𝐗̅ )𝟐

𝒏

=  
(𝟐 − 𝟔)𝟐 + (𝟑 − 𝟔)𝟐

𝟓

+(𝟕 − 𝟔)𝟐 + (𝟖 − 𝟔)𝟐 + (𝟏𝟎 − 𝟔)𝟐 

𝟓

=
𝟒𝟔

𝟓
= 𝟗,  ( دائما يساوي التباين ) 𝟐

𝑴𝟑 =
 (𝐱𝐢  −  𝐗̅ )𝟑

𝒏

=  
(𝟐 − 𝟔)𝟑 + (𝟑 − 𝟔)𝟑

𝟓

+(𝟕 − 𝟔)𝟑 + (𝟖 − 𝟔)𝟑 + (𝟏𝟎 − 𝟔)𝟑 

𝟓

=
−𝟏𝟖

𝟓
=  −𝟑, 𝟓 
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𝑴𝟒 =
 (𝐱𝐢  −  𝐗̅ )𝟒

𝒏

=  
(𝟐 − 𝟔)𝟒 + (𝟑 − 𝟔)𝟒

𝟓

+(𝟕 − 𝟔)𝟒 + (𝟖 − 𝟔)𝟒 + (𝟏𝟎 − 𝟔)𝟒 

𝟓

=
𝟔𝟏𝟎

𝟓
= 𝟏𝟐𝟐 

 إليك البيانات التالية: :2مثال 

  20-18 17-15 14 -12 11-9 8-6 5-3 الفئات

 30 5 8 6 6 3 2 التكرار

 المطلوب:

 أحسب العزوم حول الصفر؟ -

 أحسب العزوم حول الوسط الحسابي؟ -

 حساب العزوم حول الصفر: -أ الحل:

المركززز  التكرار الفئات

C 

(𝑪
× 𝒇) 

𝑿𝟐 (𝒙𝟐 × 𝒇) 𝑿𝟑 (𝒙𝟑 × 𝒇) 𝑿𝟒 (𝒙𝟒 × 𝒇) 

3-5 2 4 8 16 32 64 128   

6-8 3 7 21 49 147 343 1029   

9-11 6 10 60 100 600 1000 6000   

12-14 6 13 78 169 1014 2197 13182   

15-17 8 16 128 256 2948 4096 32768   

18-20 5 19 95 361 1805 6859 34295   

 30 / 390 / 5646 / 87402   

 

𝐗̅𝟏 =   
(𝐱𝟏  × 𝐟)

 𝐟
=

𝟑𝟗𝟎

𝟑𝟎
= 𝟏𝟑 

𝐗̅𝟐 =  
(𝐱𝟐  × 𝐟)

 𝐟
 =

𝟓𝟔𝟓𝟔

𝟑𝟎
= 𝟏𝟖𝟖, 𝟐 

𝐗̅𝟑 =   
(𝐱𝟑  × 𝐟)

 𝐟
=

𝟖𝟕𝟒𝟎𝟐

𝟑𝟎
= 𝟐𝟗𝟓𝟑, 𝟒 
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𝐗̅𝟒 =
(𝐱𝟒  × 𝐟)

 𝐟
  = 𝟎 

𝟏𝟑حساب العزوم حول الوسط الحسابي: لدينا  -ب = 𝑿̅ 

c F (𝒙 − 𝑿̅) 𝑭(𝒙 − 𝑿̅) (𝒙 − 𝑿̅)𝟐 𝒇(𝒙 − 𝑿̅)𝟐 (𝒙 − 𝑿̅)𝟑 𝐟(𝒙 − 𝑿̅)𝟑 

4 2 −𝟗 −𝟏𝟖 81 162 − 𝟕𝟗𝟐 −𝟏𝟒𝟓𝟖 

7 3 −𝟔 −𝟏𝟖 36 108 −𝟐𝟏𝟔 −𝟔𝟒𝟖 

10 6 −𝟑 −𝟏𝟖 9 54 −𝟐𝟕 −𝟏𝟐𝟔 

13 6 0 0 0 0 0 0 

16 8 3 34 9 72 27 216 

19 5 6 30 36 180 216 1080 

 30 / 0 / 576 / −𝟗𝟕𝟐 

 

𝑴𝟏 =
 𝐟(𝑪𝐢  −  𝐗̅ )𝐫

 𝐅
=

𝟎

𝟑𝟎
= 𝟎  

𝑴𝟐 =
 𝐟(𝑪𝐢  −  𝐗̅ )𝐫

 𝐅
=

𝟓𝟕𝟔

𝟑𝟎
= 𝟏𝟗, 𝟐 

𝑴𝟑 =
 𝐟(𝑪𝐢  −  𝐗̅ )𝐫

 𝐅
=

−𝟗𝟕𝟐

𝟑𝟎
= −𝟑𝟐, 𝟒  

𝑴𝟒 =
 𝐟(𝑪𝐢  − 𝐗̅ )𝐫

 𝐅
= (واجب ) = 𝟗𝟑𝟒, 𝟗  

 معامل التماثل والالتواء:  -2

سط الو)ا المركزية انعدام التماثل في توزيع قيم الظاهرة حول قيمتههو  الالتواء تماثل والالتواء:: 2-1

 عضهماوالتماثل هو المنحنى الذي إذا قسمناه إلى نصفين أنطبق هذان النصفين على ب.(الحسابي

 البعض تماما.

 العلاقة بين الوسط الحسابي والوسيط والمنوال:

 تالي:ما كالالعلاقة بينهن إف ،لطبيعيفي حالة التوزيعات التكرارية المتماثلة ذات التوزيع ا -أ

 ) الوسط الحسابي = الوسيط = المنوال(

 :التاليفإن العلاقة بين المتوسطات ك التماثل،في حالة التوزيعات التكرارية القريبة من  -ب

 (1الوسط الحسابي........)2 –الوسيط  3المنوال = 

 ، فنحصل على:(1الوسط الحسابي من العلاقة )نستخرج 
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 نجد: 2المنوال ، وبالقسمة على  –الوسيط  3الوسط الحسابي=  2

الوسط الحسابي = 
𝟑

𝟐
 -)الوسيط(  

𝟏

𝟐
 (2المنوال........) 

 (، نحصل على:1نستخرج الوسيط من العلاقة )

 نجد: 2الوسط الحسابي، وبالقسمة على  2+  الوسيط = المنوال3

الوسيط = 
𝟐
)المنوال( +  

𝟐

𝟑
 (3) الوسط الحسابي(.......) 

 في حالة التوزيعات الملتوية، فإن العلاقة بين المتوسطات كالتالي: -ج

 التالي:كسطات إذا كان التوزيع سالب الالتواء وملتويا إلى جهة اليسار، فإن العلاقة بين المتو -1

 المنوال( <الوسيط  <) الوسط الحسابي

 التالي:كسطات إلى جهة اليمين، فإن العلاقة بين المتو إذا كان التوزيع موجب الالتواء وملتويا -2

 المنوال(. >الوسيط  >) الوسط الحسابي

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 مثال:

وب:  ، المطلز18، ومنزوال = 17,8في إحدى التوزيعات القريبة مزن التماثزل ، ذات الوسزط الحسزابي=  

 إيجاد الوسط الحسابي؟ وما نوع الالتواء؟

 الحل:

 المنوال ≠الوسيط  ≠بما أن التوزيع قريب من التماثل، فإن:  الوسط الحسابي 
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 نجد: 2، وبالقسمة على الوسط الحسابي2 –الوسيط  3المنوال = لذا نستخدم العلاقة التالية: 

الوسط الحسابي = 
𝟑

𝟐
 -)الوسيط(  

𝟏

𝟐
 نجد: ، وبالتعويضالمنوال 

 الوسط الحسابي=
𝟐
 (17,8 )- 

𝟏

𝟐
 (18) 

 17.7=  9-26,7الوسط الحساب = 

 المنوال( <الوسيط  <) الوسط الحسابيبما أن :

 سالب الالتواء وملتويا إلى جهة اليسار. ، فإن التوزيع 18 < 17,8  < 17,7

 ملاحظة: 

لالتواء ، معامل بولي، طريقة المئين، معامل ايقاس الالتواء بعدة مقاييس، منها معامل بيرسون -

 .الربيعي. والالتواء العزمي

 ثزل التوزيززع أو سززالباتززواء هززو فقزط نوعزز ، متملكزل مززا نعرفز  عززن التوزيززع مزن خززلال شزكل الا -

و قزد يتسزاوى توزيعزان فزي نفزس الالتزواء أ التوزيع أو موجب التوزيع، لكن فزي بعزض الاحيزان

 رقزدا، وقزد يتسزاوى التوزيعزان فزي م الالتزواءيختلفزان فزي مقزدار  لهما نفس نزوع الالتزواء لكزن

مقدار كمي ، لذلك نحتاج إلى مقياس يحدد لنا درجة الالتواء بالإشارةالالتواء ولكن يختلفان في 

قيزاس  أو رقمي، مع تحديد نوع الالتزواء، بمعنزى أن نقزيس الالتزواء كميزا، لزذلك نلجزأ إل معامزل

 الالتواء.

علزى  على نتائج مختلفة لمعاملي الالتزواء، وهزذا لأن كزل معامزل يقزيس الالتزواءعادة ما نحصل  -

 أساس يخالف المعاملات الاخرى.

  عند مقارنة الالتواء لتوزيعات مختلفة يجب استخدام نفس المعامل عند المقارنة. -


